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ВИРІШЕННЯ ДВОВИМІРНОГО ХВИЛЬОВОГО РІВНЯННЯ КОЛИВАНЬ 
КВАРЦОВОЇ ПЛАСТИНИ В ПРЯМОКУТНІЙ ПЛОСКІЙ ОБЛАСТІ

У  роботі  представлена  математична  модель  стану  п’єзоелектрика  з 
градієнтним полем збудження в площині кристалічного елементу.

Рівняння коливання такої пластини:

(1)

де - позитивні постійні, причому . 

Потрібно знайти його рішення  
     (2)

у прямокутній області

                 (3)

що задовольняє наступним початковим і граничним умовам: 

 (4)

.       (5)

Рішення цієї задачі шукаємо у вигляді функціонального ряду:



,                         (6)

коефіцієнти якого:

(7)

вже задовольняє першому з граничних умов (5). 

Після  підстановки  (6)  в  (1),  застосування  перетворення  Лапласа  і 
проведення ряду перетворень отримаємо формули для коефіцієнтів ряду (6):


